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Zad.l Czy mozna ponumerowac¢ krawedzie czworo$cianu liczbami od 1 do 6 tak, aby
suma numeréw krawedzi kazdej §ciany byta taka sama?

Zad.2 Wiadomo, ze liczby naturalne a, b speliaja zaleznos¢ 5a = 7b. Wykazac, ze
a + b dzieli sie przez 12.

Zad.3 W trojkacie ABC odcinki AD i BE sa wysokosciami przecinajacymi sie w
punkcie H. Punkty P, @, R, S sa $rodkami odpowiednio odcinkow BC, C'A,
AH, BH. Uzasadnij, ze czworokat P,Q, R, S jest prostokatem. W rozwigza-
niu mozesz skorzystaé z faktu, ze trzy wysokosSci trojkata przecinajg sie w jed-
nym punkcie.

Zad.4 Znajdz wartos¢ f(2), jesli dla dowolnego = # 0 spelniona jest rownosé

f(z)+3f @) = 2%

Zad.5 Aby chroni¢ magazyn i podworko wtasciciel magazynu zmierzyt odlegtosci od
budynku do ogrodzenia (zob. rysunek). Do naroza budynku w ksztalcie pros-
tokata o wymiarach 5m X Tm przywiazal psa na smyczy o dlugosci 12 m.
Wyznacz pole powierzchni obszaru podworka, ktory nie jest chroniony przez
psa. Wielkos¢ psa zaniedbujemy.
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Rozwiagzania.

(1) Nie. Suma liczb jest rowna 21. Kazda krawedz nalezy do dwoch Scian. Jesli
zatem dodamy numery krawedzi kazdej §ciany i nastepnie otrzymane sumy nu-
merow poszczegdlnych $cian, to dostaniem 42. Jest to sprzeczne z zalozeniem,
ze suma numerow krawedzi kazdej Sciany jest taka sama, bo 42 nie dzieli sie
przez 4.

(2) Korzystajac z danej rownosci mozna zapisa¢ a+b = 6a—5a+7b—6b = 6(a—0b)
ia+b=—4a+5a—Tb+8b=4(20 — a).

(3) Z twierdzenia Talesa zastosowanego najpierw do prostych C'A i C'B, nastepnie
do HA i HB wynika, ze PQ || AB || RS. Analogicznie stosujac twierdzenie
Talesa do prostych AC'1 AH oraz do BC'i BH mamy QR || CH || PS. Zatem
PQRS jest rownolegtobokiem. Ponadto PQ || ABLCH || PS poniewaz
prosta C'H jest trzecia wysokoscig trojkata. Zatem PQRS jest prostokatem.

(4) Podstawiajac x = 2 oraz x = l otrzymujemy uktad rownan:

{f( )+3f(3) = 4
fG)+3f(2) =

(
Po jego rozwiazaniu otrzymujemy f(2) =
(5) Pole podworka wraz z budynkiem to (12+7+ 12) (1245+12) = 31-29 = 899.
Pole obszaru chronlonego to
157 4 21122 + w7 = 1w(25 4 3 - 144 + 49) = 2T = 126,57
Pole zajmowane przez budynek to 7-5 =35
Odpowiedz:
Szukany obszar ma pole 899 — 35 — 126.5m = 864 — 126.57.



