Kategoria: klasy 3-4 szkoly ponadpodstawowej

Zadanie 1. Zotierz na froncie moze dostawaé do jedzenia jedna z pieciu po-
traw: grochowke, kasze, schabowy, rybe lub salatke. Zolnierz chciatby wybrac
swoja ulubiong potrawe. Wiadomo, ze gdyby sprobowat dowolnych dwoch
dan, bylby w stanie jednoznacznie wskazaé, ktére smakuje mu bardziej - nie
ma potraw réwno lubianych. Kazdego dnia zolierz otrzymuje inna, losowo
wybrang potrawe. W ciggu maksymalnie pieciu dni musi zdecydowaé, czy
potrawe z danego dnia wybiera na state (do konca wojny). Jesli odrzuci da-
nie i spréobuje kolejnego, nie moze juz wréci¢ do poprzedniego. Jedli zaczeka
do piatego dnia, musi zaakceptowaé ostatnia potrawe. Okresl strategie zol-
nierza, ktora maksymalizuje szans¢ wyboru ulubionej potrawy, wiedzac, ze
wynosi ona %.

Zadanie 2. W Krainie Trojkatnej staly trzy zamki: Arkadia (A), Bo-
bolice (B) i Czocha (C). Laczyly je trzy proste drogi, a poniewaz tutejsi
budowniczowie nie cierpieli kata prostego, zaden z rogéw krainy nie byt pro-
sty. Pewnego ranka stary kartograf roztozyt wielka mape. Z kazdego zamku
poprowadzit linie prostopadta do drogi taczacej dwa pozostate zamki - taka,
ktora "spada'"na przeciwlegta droge doktadnie pod katem prostym. Ku zdu-
mieniu calego dworu wszystkie trzy linie spotkaly sie w jednym jedynym
punkcie. Kartograf nazwal go H i wlasnie tam krol kazat wznies¢ Krolew-
ski Pawilon Rybacki - altane zawieszong nad woda, z ktoérej dwor mial towié
ryby. Wkrotce krol wpadt na kolejny pomyst i rozkazal otoczy¢ kraine trzema
okraglymi, zarybionymi fosami, tak aby kazda z nich przeptywala przez pa-
wilon:

e pierwsza miala przechodzié¢ przez Arkadie, Bobolice i pawilon H,
e druga przez Bobolice, Czoche i pawilon H,
e trzecia przez Czoche, Arkadie i pawilon H.

Skarbnik ztapal sie za glowe: [ Trzy rézne fosy to trzy rézne ilosci kamienia i
trzy rozne rachunki!". Ale mtoda uczennica krolewskiego geometry tylko sie
usmiechneta i powiedziata: ,Niech si¢ skarbnik nie martwi. Wszystkie trzy
fosy beds doktadnie tej samej wielkosci."Rozstrzygnij, czy uczennica miata
racje.

Zadanie 3. Znajdz wszystkie liczby naturalne n, dla ktérych wyrazenie
vn — 2026 + v/n + 2026 przyjmuje wartos¢ calkowitq.




Zadanie 4. Udowodnij, ze jesli p i ¢ sa liczbami pierwszymi wiekszymi
od 3, to réznica ich kwadratow jest podzielna przez 24.
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Zadanie 5. Niech f(z) = [] (= + 2k) + [] (z + 2k — 1). Ile rozwigzan
k=1 k=1
rzeczywistych ma rownanie f(x) = 07 Uwaga. [[ ax = aq - ... - a,.

k=1



