XXI WARMINSKO-MAZURSKIE ZAWODY MATEMATYCZNE
Olsztyn, 24 maja 2024 r.
Kategoria: klasa 7-8 szkoly podstawowej

Zadanie 1. Uzasadnij, ze suma 2'5 4 216 + 217 4 218 jest podzielna przez 120.
Rozwigzanie: Przeksztalémy wyrazenie:

215+216+217+218:215(1+21+22+23):215'(1+2+4+8):215'15:

=212.8.15 =2'%2.120.



XXI WARMINSKO-MAZURSKIE ZAWODY MATEMATYCZNE
Olsztyn, 24 maja 2024 r.
Kategoria: klasa 7-8 szkoly podstawowej

Zadanie 2. W pewnym miescie w Szwajcarii ludnos¢ méwi w co najmniej jednym
jezyku: niemieckim lub francuskim, przy czym 80% ludnosci umie méwié po niemiecku, a
70% ludnosci po francusku. Jaki procent ludnosci tego miasta umie moéwié¢ w obu jezykach?

Rozwigzanie: Niech % oznacza procent ludnosci miasta, ktére umie méwié w obu
jezykach. Wtedy:

80% — 2% ludnosci umie moéwié tylko po niemiecku,
70% — 2% ludnosci umie méwié tylko po francusku.
Wobec tego mamy réwnanie:

% + (80% — z%) + (70% — %) = 100%
Stad z = 50%.
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Zadanie 3. Dany jest trapez o podstawach dtugosci a i b (a > b). Wyznacz odleglosé
srodkow przekatnych tego trapezu.
Rozwigzanie: Mamy rysunek:

D b C T H a —

Oznaczmy przez E $rodek odcinka AC' oraz przez F' Srodek odcinka BD. Szukang
dhugos¢ odcinka E'F' oznaczmy przez x.

Czworokat ABGC jest réwnolegltobokiem i czworokat EFFHC' jest rownolegltobokiem.
Poniewaz F jest srodkiem odcinka BD, to H jest srodkiem odcinka DG. Zatem

r=CG—-HG=a—- HG

oraz DH = HG, czyli b+ v = HG. 7 tych réwnosci wynika, ze x = a — (b + x), skad
a—b
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Zadanie 4. Wyznacz objeto$¢ prostopadio$cianu majac dane dlugosci przekatnych
jego Scian \/5, \/E, V13.

Rozwigzanie: Niech a,b,c beda dhugosciami krawedzi trzech wzajemnie prostopa-
dtych Scian prostopadtoscianu.

Wtedy mamy réwnosci:

a?+ 0> = (V5)? b+ = (V10?2 A +d® = (V13)?

Stad
P+ +E+E+a®>=5+104+ 13,
czyli
A+ +E=14
Zatem

a?+10=14, P*+13=14, S +5=14.
Stad a = 2,b =1, c = 3. Wobec tego objetos¢ prostopadtoscianu wynosi:

V=abc=2-1-3=6.
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Zadanie 5. Samochdd ciezarowy przewozi codziennie towar z hurtowni do sklepu. Kie-
rowca trzyma poza praca niezatadowany samochod na parkingu przed hurtownia. Gdy
jedzie zatadowanym samochodem, to porusza sie z predkoscia 45%“. Samochodem bez
tadunku jedzie z predkosciag 481%“. Zatadowanie samochodu trwa 35 min, a jego roztado-
wanie 20 min. Wykonanie pieciu pelnych kursoéw z zatadunkiem i roztadunkiem zajmuje
kierowcy doktadnie 8 godzin. Jak daleko jest z hurtowni do sklepu?

Rozwigzanie:

Wprowadzmy nastepujace oznaczenia. Niech: s — odlegto$¢ migdzy hurtownia a sklepem.

W ciggu 8 godzin samochdd wykona 5 kursow, czyli

S S 55
5'(45+48+60)—8

Stad s = 1527 [km)].



