Zestaw 6TE. Efektywność i dopuszczalność estymatorów.

Zadanie 1. Wykaż, że jeżeli 
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 można różniczkować pod znakiem całki, to
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b) Różniczkując obustronnie równość
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Zadanie 2. Niech 
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 będzie próbą i niech  
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 będzie informacją zawartą w każdej zmiennej. Wykaż, że funkcja informacji  
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Zadanie 3. Wyznacz funkcję informacji dla próby 
[image: image12.wmf]n

X

X

,...,

1

 z rozkładu
a)   zero-jedynkowego 
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 ze znaną wariancją 
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 ze znaną wartością oczekiwaną.

Zadanie 4. Wykaż, że

a)  
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 jest efektywnym estymatorem dla parametru  m  w rozkładzie 
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 jest efektywnym estymatorem dla parametru  
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  w rozkładzie ze znaną wartością oczekiwaną  m.

Zadanie 5.  Na podstawie n-elementowej próby X z rozkładu 
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a)  wykaż, że najlepszy estymator nieobciążony  
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 parametru  
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 ma wariancję mniejszą niż dolne ograniczenie Cramera-Rao ,
b) podaj przyczynę tego faktu.
Zadanie 6. Niech 
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 będą macierzami informacyjnymi dla zmiennych 
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 jest macierzą informacyjną dla zmiennej  
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Zadanie 7. Wyznacz macierz informacyjną dla próby z rozkładu 
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 i  macierz odwrotną do niej. Na tej podstawie wyciągnij wniosek, że 
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jest nieskorelowane z dowolnym nieobciążonym estymatorem parametru  
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