1. Twierdzenie Radona_Nikodyma

Definicja. Addytywna funkcja zbioru.
Funkcję 
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 spełniającą warunki:
1. nie może jednocześnie przyjmować wartości  ∞  i  -∞,

2. Dla parami rozłącznych zbiorów 
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nazywamy przeliczalnie addytywną funkcją zbioru.
Definicja. Miary.

Nieujemną przeliczalnie addytywną funkcję zbioru nazywamy miarą.

1. Miarę  μ  spełniającą warunek  
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 nazywamy skończoną.
2. Jeżeli  
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, to miarę nazywamy σ-skończoną.

3. Jeżeli  
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, to miarę nazywamy prawdopodobieństwem.

Definicje. Absolutna ciągłość.

Niech na przestrzeni mierzalnej  
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 będą określone:

1.  σ-skończona miara  μ,

2. σ-skończona addytywna funkcja zbioru  ν.
Mówimy, że  ν  jest absolutnie ciągła względem miary  μ  (co zapisujemy 
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Twierdzenie. Radona-Nikodyma.
Warunkiem koniecznym i dostatecznym na to, aby  σ-skończona addytywna funkcja zbioru  ν  była absolutnie ciągła względem  σ-skończonej miary  μ  jest istnienie funkcji rzeczywistej  f   określonej jednoznacznie p.w. μ  na przestrzeni  Ω,  
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 mierzalnej  i   μ  całkowalnej takiej, że dla każdego  
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Funkcję  f  nazywamy pochodną Radona-Nikodyma  funkcji  ν  względem  miary  μ  i oznaczamy  
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Funkcję  f  nazywamy również gęstością  ν  względem  miary  μ .

Uwagi.

1.  Funkcja  
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  wtedy i tylko wtedy, gdy  ν  jest miarą. 

2.  Jeżeli  
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  określone są na przestrzeni  
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, to również są odpowiednio σ-skończoną addytywną funkcją i  σ-skończoną miarą na przestrzeni 
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, gdzie  Ξ  jest σ-podciałem 
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