Model Poincare’go w kole
e Zbior punktoéw to wnetrze kota {z € C: |z| < 1}.
e Okrag u={z € C: |z| = 1} nazywamy absolutem.

e Proste to otwarte odcinki tukéw okregdéw ortogonalnych do absolutu i $red-
nic.

e Grupa przeksztalcenl (izometrii modelu) generowana jest przez inwersje
wzgledem okregdéw ortogonalnych do absolutu i symetrie wzgledem $rednic
(ktore sa hiperbolicznymi symetriami osiowymi).

Uwaga 1. Modele Poincare’go (w kole i w poélplaszczyznie) sa wiernokatne.
Euklidesowe katy pomiedzy krzywymi sa jednocze$nie katami geometrii hiper-
boliczne;j.

Model Poincare’go w pélplaszczyznie

e Zbior punktow to otwarta polptaszczyzna {z € C : Imz > 0}, absolutem
u jest 0§ rzeczywista (z dotaczonym punktem (00));

e Proste to otwarte odcinki tukéw okregéw ortogonalnych do absolutu i pét-
proste ortogonalne do absolutu;

e Grupa przeksztalceri (izometrii modelu) generowana jest przez inwersje
wzgledem okregéw i symetrie wzgledem prostych ortogonalnych do abso-
lutu (ktore sa hiperbolicznymi symetriami osiowymi).
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e Sz + a - inwersja o srodku rzeczywistym (a) i promieniu r

e S;: 2z~ 2a— Z - symetria wzgledem prostej [ : z = a.

e Grupa ta sklada sie z homografii z — gzzis oraz antygrafii z — %jr'g

o rzeczywistych wspoélczynnikach i dodatnim dla homografii, a ujemnym
dla antygrafii, wyznaczniku ad — be.

W modelu Poincare’go w potptlaszcezyznie:
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gdy A, B sa punktami polprostej o sSrodku M na absolucie;
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gdy A, B leza na poétokregu o konicach M i N na absolucie, O jest $rodkiem
tego okregu, a 04, p sa miarami katéw Srodkowych tego okregu wyznaczonych
odpowiednio przez OA, OB i dodatnig pétos absolutu.

Twierdzenie 1. Modele Poincare’go w kole i pdtptaszczyzinie sq izomorficzne.



