
Lista zada« z geometrii. Nr 4

1. Przy danej jednostce dªugo±ci skonstruowa¢ odcinki dªugo±ci:
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lomiany o wspóªczynnikach wymiernych, których pierwiastkami s¡ dane liczby.

2. Ustali¢ dla jakich liczb naturalnych n ≤ 30, n-k¡t foremny mo»na skonstruowa¢ za pomoc¡ cyrkla i
linijki. Czy mo»na skonstruowa¢: (a) 40-k¡t; (b) 50-k¡t; (c) 60-k¡t foremny?

3. Które z k¡tów s¡ konstruowalne: (a)
π
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π
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; (c)

π

45
; (d) 10◦ (e) 9◦.

4. Opieraj¡c si¦ na konstrukcji pi¦ciok¡ta foremnego opisa¢ konstrukcje 20− i 15−k¡ta foremnego wpisanego
w dany okr¡g.

5. Zakªadaj¡c, »e dany jest 17-k¡t foremny opisa¢ konstrukcj¦ 51-k¡ta i 85-k¡ta foremnego.

6. Czy istnieje trójk¡t prostok¡tny, w którym jeden z k¡tów ostrych ma miar¦ 8 razy wi¦ksz¡ ni» drugi i
czy mo»na go skonstruowa¢?

7. Czy istnieje trójk¡t równoramienny ABC, dla którego dªugo±¢ ramienia AB jest równa dªugo±ci odcinka
dwusiecznej BB′ k¡ta przy podstawie BC i czy mo»na go skonstruowa¢ maj¡c |AB|.

8. Wyznaczy¢ obrazy w inwersji SO4 (O = (0)) okr¦gów i prostej o danych równaniach:

(a) |z| = 8; (b) |z− 5| = 3; (c) |z− 3i| = 1; (d) |z− 2i| = 2; (e) |z− 4| = 4; (f) |z| = |z− 4− 4i|.

9. Wyznaczy¢ równanie okr¦gu przechodz¡cego przez punkty A = (4+2i), B = (2+4i) i ortogonalnego do
okr¦gu |z − 4− 4i| = 4.

10. Wyznaczy¢ wzór inwersji przeprowadzaj¡cej okr¡g |z| = 1 w

(a) prost¡ x = 4; (b) okr¡g |z − 3| = 2.

11. Skonstruowa¢ okr¡g ortogonalny do dwóch danych okr¦gów przechodz¡cy przez dany punkt.

12. Dla danych ró»nych punktów O,A,A′, gdzie A′ nale»y do póªprostej OA znale¹¢ okr¡g inwersji o ±rodku
O, która przeprowadza A w A′.

13. Dane s¡ okr¡g ω i prosta a. Znale¹¢ okr¡g inwersji, która przeprowadza ω w a.

14. Dane s¡ okr¦gi ω i ω′ o ró»nych promieniach. Znale¹¢ okr¡g inwersji, która przeprowadza ω w ω′.

15. Dane s¡ punkty A, B i okr¡g ω (A,B nie le»¡ w kole o brzegu ω). Znale¹¢ okr¡g styczny do ω, który
przechodzi przez A i B.

16. U»ywaj¡c tylko cyrkla skonstruowa¢:

(a) ±rodek danego odcinka,

(b) punkt dziel¡cy dany odcinek w stosunku 1:2,

(c) rzut prostok¡tny danego punktu na dan¡ prost¡,

(d) ±rodek danego okr¦gu,

(e) kwadrat ABCD maj¡c dane ko«ce boku AB.

17. Wyznaczy¢ zªo»enie ϕ ◦ψ ◦ϕ dla ϕ(z) = z + 2i, ψ(z) =
1

z
. Jakim przeksztaªceniem jest Sl ◦ SOr ◦ Sl dla

dowolnych l, O, r?.

18. Wyznaczy¢ zªo»enie ϕ ◦ ψ ◦ ϕ dla ϕ(z) =
4

z
, ψ(z) = −z − 4. Jakim przeksztaªceniem jest SOr ◦ Sl ◦ SOr

dla dowolnych l, O, r, gdy O /∈ l?


