Lista zadan dla studenté6w Energetyki. 3

1. Wyznaczy¢ wszystkie pochodne czastkowe pierwszego rzedu danych funkeji:
x Y 1—2zy
(@) fley) = 2y +*vE () fley) = 5+ 50 (0 fly) = s () fley) = o =™
(e) fla,y) =& (f) f(z,y,2) = 2y’ +y°z + awy2’.

2. Wyznaczy¢ pochodne czastkowe drugiego rzt@du danych funkgji:
(a) fla,y) = by +182; (b) flay) =Py + 5 g7 (O fy) = sin(z? +2y);  (d) f(z,y) = ™.
3. Korzystajac z rézniczek odpowiednich funkcji wyznaczy¢ wartosci przyblizone wyrazen:

(a) v/(—2,98)2 + (4,03)%;, (b) (1,03)592; (c) 3/(1,94)2 + (2,03)2.

4. Wysoko$¢ i promieri podstawy stozka zmierzono z doktadnoscia +1 mm. Otrzymano h = 60 cm, r = 30 cm.
7 jaka doktadnoscia mozna wyznaczy¢ jego objetosé i pole powierzchni.

5. Wyznaczy¢ gradient funkeji f(x,y) = zy w dowolnym punkcie. Dla punktu (1,1) wyznaczyé pochodne w
[ )

kierunku gradientu oraz wersoréw [5 g]

6. Wyznaczy¢ ekstrema podanych funkcji:

(a) fz,y) = 2% +y° + 22 — 12y + 14; (%) flx,y) = 2z +y*)e"; (c) fz,y) =3zy — 2 -y
(d) fla,y) = e @H+2) (o) f(z,y) = ~+ g +y; () fz,y) = 2* +y* — 32In(zy).
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7. Obliczy¢ caltki: (a) / daz/ 2zydy; (b) / dx/ dy3dy;  (c) / daz/ (1+z+2y)dy; (d) / d:c/ dy;
, " 0 0 " L 0 -1 Ja2? 1 0
e) / dr / cos pdy;  (f) / dp / rdr. Zinterpretowa¢ geometrycznie.
1 0 0 0
8. Obliczy¢ dane calki po danych obszarach:
) // (y2\/x)dxdy, gdzie D jest prostokatem ABCD, A = (1,0), B = (4,0), C = (4,3), D = (1, 3);
D
b) // (4xy)dzdy, gdzie D jest trojkatem ABC, A = (0,0), B = (2,2), C = (0, 2);
D
c) // (2% + y)dxdy, gdzie D jest ograniczony parabolami y = 22 i z = y?;
D
22
d) / ?da:dy, D jest ograniczony liniami y =z, x = 2, zy = 1.
D
9. Wprowadzajac wspétrzedne biegunowe obliczy¢ calki podwdjne:
a) // e*(x2+y2)dxdy gdzie D = {(z,y) : 22+ y* < 2};
dxd
//D = l‘yyi 1 gdzie D = {(z,y) : 9 <2?+y? < 25};
c) // ydrdy gdzie D = {(z,y): 1 <22 +y?> <4, >0, 0<y <z}
D
10. Znalez¢ objetosci bryt ograniczonych powierzchniami:

(a) z=1+2x+y, x+y =11 plaszczyznami uktadu wspoétrzednych;
(b) y=a? z=a?+y* y=12=0
(c) 22 +y? + 22 =4, 22 + 9% = 1 (czes¢ wspodlng kuli i walca).



