Wspélrzedne biegunowe

Niech A := {(z,y); 2% +y? < R}. Wéwczas, aby obliczy¢ [, f(x,y) dA mozemy uzy¢ wspéirzednych biegunowych

T =rcosa
y=rsina re€[0,R], a€[0,2r), dA=rdrda,

Zatem, ) n
/Af(a:,y) dA:/0 /0 f(z,y) rdr da.

W szczegolnosci,
e Jezeli A:= {(z,y) € R*; (v —a)?>+ (y —b)? = R?},to0

T =a+rcosu
y=b+rsina re[0,R], a€0,2m), dA=rdrda,

o Jezeli A := {(x,y) € R?; ’g—z + ‘Z—; =1},to

T =arcosa
y=>brsina rel0,1], a€l0,2r), dA=abrdrdao,

Wspoéltrzedne cylindryczne

Niech zbidr A bedzie walcem
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woéwczas, aby obliczy¢ [, f(z,y) dA mozemy uzy¢ wspétrzednych cylindrycznych

T =TCcos
y =rsina
z=z rel0,R], ael0,2n), z¢€lc,d dA=rdrdadz,

W szczegolnosci,



e Jezeli podstawa walca jest okrag o Srodku w punkcie (a, b), to
T=a-+rcosu

y=b+rsina
z=z r€[0,R], acl0,2n), z€]lcd dA=rdrdadz,

T . . 2 2
e Jezeli podstawa walca jest elipsa 25 + Z—Q =1,to
T =aT7rcosuo

y=brsina
2=z rel0,1], ae€l0,2n), z€lc,d dA=abrdrdadz,

Wspéltrzedne sferyczne - system matematyczny

R r € [0, R]
r. I

Niech A := {(z,y); 2% + y? + 2% < R}. Wéwczas, aby obliczy¢ [, f(z,y,z) dA uzywamy wspétrzednych sferycz-
nych.
T = rcosfsina
y = rsinfGsina
z=rcosua dA = r?sin adrdadp,

Wspélrzedne sferyczne - system geograficzny

Niech A := {(z,y); 2% + y? + 2% < R}. Wéwczas, aby obliczy¢ [, f(x,y,z) dA uzywamy wspétrzednych sferycz-
nych.
x =1cos O cosy
y = rcos O sin g
z=rsin® dA =12 cos©

- kat © jest liczony jako kat dodatni dla punktéw powyzej ptaszczyzny OXY, a kat ujemny dla punktéw wzigtych ponize;j
ptaszcyzny OXY.



