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Zestaw I (tensory)

. Udowodni¢, ze (a) dimgR = oo, (b) przestrzen liniowa R nad Q nie ma bazy przeliczalnej.
. Udowodnié, ze T (V) @ TH(V) = TEFE(V).

. Przez C oznaczamy przestrzen liczb zespolonych nad R z baza {1,i},i> = —1. Definiujemy

f:CxCxC — R wzorem f(c1,c2,c3) = Re(cicacs). Wykazaé, ze f € T3(C) i znalezé wspolezyn-
niki tego 3-tensora w podanej bazie.

. Wyznaczyé wspétrzedne 2-tensora f : R3 x R3 — R zadanego wzorem f(v,w) = (v x w)y.
. Udowodnié, ze (f®¢g)@h = fR(g® h).

. Niech V' = {f(x); f € W(R,3)}, gdzie przez W(R,3) oznaczamy przestrzen wielomianéw zmiennej rze-

czywistej stopnia mniejszego lub réwnego 3. Jest to przestrzen liniowa nad R wymiaru 4, ktérej baza jest
zbior {1, z, 2%, 23}. Wykazaé, ze odwzorowanie zadane wzorem o(f) = f’(z) jest liniowe i znalezé macierz
¢ w danej bazie i w bazie {1,1+z,1+ 2+ 22,1+ 2 + 22 + 23}.

. Udowodnié¢, ze dla kazdego w € T*(E) mamy Altw € A¥(E).
. Udowodnié, ze Alt(w ® Altn) = Alt(w ®@ n) = Alt(Altw @n).

. Wykazaé, ze w® Anl = (=1)KInl A wk.

Udowodnié, ze wi A ... A w,, = WAH(UH ® e @ W)

Udowodnié, ze ¢* o Alt = Alt o p*.
Udowodnié, ze w € A% (E) & w € TK(E) A Altw = w.

Udowodnié, ze p*(w An) = o*(w) A ¢*(n).



