(i) m=1, wtedy/l_fy = Garctgy + stala,

(ii) m > 2 - korzystamy ze wzoru rekurencyjnego:

L[4 5 el G

Zm—l

L = 2 (Jl-l-l)"‘ 2m

TR e b

Catkowanie funkcji trygonometrycznych, / R(sinz, cos ).

W zaleznosci od warunkéw jakie spelnia funkcja R, stosujemy podstawiania z tabeli:

! Warunek . Podstawienle P “e;s‘:c‘?fe"‘e Rézniczka
2 Nxch
" ' 2 EX, j dx
: R(—u,v) = —R(u,v) | = P oainda JATHE. & gt : 5in
3 (—u,v) (u,v) cosz sinz Wiger & b
‘ -v)=-R t =sgi M uEr R G S =

R(u, —v) (u,v) sinx coszT 1-t 9 6!0'7)%06)6

sinz = 2 c[
T Vit e dt g4nx dx
. R(~u,—v) = R(u,v) t=tgz dr = ———e —t
( ) S : : cosz = - 1+ 55!1’% + ({603}
V142
T E x5

' e s itt'z 2dt

R - dowolna funkcja S e e e dr = TiE

:  uniwersalne e e b

* Calki typu [sin™ zdz, [ cos™zdz catkujemy przez czesci.

* Calki typu [ sin(kz)sin(lz)dz, J cos(kz) cos(lz)dz, [ sin(kz) sin(lz)dz caltkujemy korzy-
stajac ze wzoréw:

sin(kz) sin(lz) = %[cos(k — 1)z — cos(k + 1)z]
cos(kz) cos(lz) = %[cos(k — 1)z + cos(k + 1)z]

sin(kz) sin(lz) = %[sin(k — )z + sin(k + 1) z]




Calkowanie wyrazes wymiernych - schemat postgpowania.

f( )"" P(m)),

P, M — wielomiany.

(I) Dzielimy licznik przez mianownik; otrzymujemy wyrazenie postaci:

- R(z) . i e
f(z) = K(z) + (@)’ gdzie stopiei R < stopien M

(1I) Mianownik M (z) rozktadamy na czynniki liniowe i kwadratowe nierozkladalne :
M(z) = tn(@ — 21)" - - (@~ 2,)5 - (@ P17+ @) - - (2 + Doz 5"
(III) WyraZenie %% rozkladamy na ulamki proste; otrzymujemy wyrazenia postaci:

(1) otrzymujemy wyrazenia postaci:

g
(z — zo)™
* n=1, wtedy /(—{1@—5 = Aln|z — z¢| + stala,
Adx A
=22, W =l g ien > 2.
n wtedy / AT TP :cg)"“ldx+ stala gdz;e n
(2) lub postaci:
Cz+ D ol Ao F A
e e O

ALD
; s o PR
(a) calkowanie wyrazenia T"T%:)S -

f'(z)
f(=)

2 / 1 (a:) d:z: = lmfl"m(x) + stala

wm=1, ~——tdg = In|f(z)] + stala

dz
z2 +pz+q)™

(b) wyrazenia typu f ( liczymy nastepujaco:

2
Sprowadzamy tréjmian 52 + pz + q do postaci kanoniczne] (z+ 5)2 +(q—5),
a nastepnie podstawiamy y =z + §.
i " G
do postaci ——=—-
Zrpe i L @+

Powyzsza metoda doprowadza wyrazenie (



