
Przykªadowe zadania egzaminacyjne

Zad. 1. Poda¢ interpretacj¦ geometryczn¡ zbioru

{z ∈ C : |z − 1 + 2i| ≤ 3}.

Zad. 2. Wyznaczy¢ cz¦±¢ rzeczywist¡ i cz¦±¢ urojon¡ liczby zespolonej

3− 2i

1 + 3i
.

Zad. 3. Sprawdzi¢ czy podana funkcja zespolona speªnia warunki Cauchy'ego�Riemanna w C

f(z) = (z − i)2 + 3z̄ + 2− 5i.

Zad. 4. Sprawdzi¢, czy podana funkcja jest harmoniczna dla (x, y) ∈ R2

u(x, y) = x2 − y2 + 2xy + y − 1.

Zad. 5. Wyznaczy¢ koªo zbie»no±ci szeregu pot¦gowego

∞∑
n=0

(z − 1)n

n + 2
.

Zad. 6. Wyznaczy¢ pochodn¡ funkcji zespolonej danej szeregiem pot¦gowym

f(z) =
∞∑

n=0

(−1)n(z + 2)2n

oraz poda¢ koªo zbie»no±ci tego szeregu.

Zad. 7. Obliczy¢ caªk¦ krzywoliniow¡ ∫
I
(z + 1− i)2dz,

gdzie I jest odcinkiem o pocz¡tku w punkcie 0 i ko«cu w punkcie 1 + i.
Zad. 8. Obliczy¢ caªk¦ krzywoliniow¡ ∫

C(i;2)

(z − 2)2

z(z + 2)
dz,

gdzie C(z0;R) oznacza okr¡g o ±rodku w punkcie z0 i promieniu R zorientowany przeciwnie do

ruchu wskazówek zegara.

Zad. 9. Obliczy¢ caªk¦ krzywoliniow¡∫
C(0;1)

(z − 1)(z − 2)
z2

dz.

Zad. 10. Wyznaczy¢ punkty osobliwe izolowane funkcji zespolonej

f(z) =
(z − 1)(z − 3)

(z2 + 1)z3
,

oraz okre±li¢ ich rodzaj.


