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1. Rozwiaιzać równanie:

(a) z6 = (z̄ + 1)6;

(b)
(

1−z̄
1+z

)2003
= 1;

(c) z3 + 4i|z| = 0;

(d) z2 − 12z̄ + 61 = 0.

2. Opisać geometrycznie i narysować zbiór:

(a) {z ∈ C |
∣∣∣ z−1
2z+1

∣∣∣ < 1};
(b) {z ∈ C | 0 < arg z+i

z−i
< π

4
};

(c) {z ∈ C | Re2z−1
z2−z

> 0};
(d) {z ∈ C | z = 1+2i

1+ti
, t ∈ R}.

3. Dowieść, że:

(a)
∑n

k=1 cos(2k − 1)φ = sin 2nφ
2 sin φ

, jeśli φ 6= 0;

(b)
∑n

k=1 sin2 kφ = n
2
− cos(n+1)φ sin nφ

2 sin φ
, jeśli φ 6= 0;

(c) cos 8◦ + cos 16◦ + cos 24◦ + · · ·+ cos 176◦ = −1
2
;

(d) sin2 4◦ + sin2 8◦ + sin2 12◦ + · · ·+ sin2 88◦ = 45
4

.

4. Rozwiaιzać równanie, posÃlugujaιc sieι metodaι Cardana:

(a) z3 − 6z + 4 = 0;

(b) z3 − 6z2 − 4 = 0;

(c) z3 + (3 + 3i)z + 2 + i = 0;

(d) z3 − 3 3
√

2z + 2 = 0;

(e) z3 + 6iz + 4 + 4i = 0;

(f) z3 − 3z2 + 1 = 0.

5. Obliczyć:
3
√

2−√2 +
3
√

2 +
√

2.


