Streszczenie

W rozprawie rozwazamy wytacznie proste rzutowe nad pierscieniami tacz-
nymi z jedynka. Celem pracy jest charakteryzacja prostych rzutowych nad
pierscieniami skonczonymi. Motywacja do naszych badan byty prace, miedzy
innymi, Blunck i Havlicek’a. W pierwszym rozdziale przedstawiamy niezbed-
ne wiadomosci dotyczace graféw, pierscieni oraz grup.

W rozdziale drugim definiujemy prosta rzutowa, relacje potaczalnosci, rowno-
legltosci i przylegania punktéw prostej rzutowej oraz podajemy ich wtasnosci.
Rozdzial trzeci poswiecony jest problemowi opisu grafu potaczalnosci G(R, A)
punktéw prostej rzutowej nad dowolnym pierscieniem R. Podajemy petng
charakterystyke grafu potaczalno$ci punktéw prostej rzutowej nad pierscie-
niem macierzy dolno- lub gérnotréjkatnych dowolnego skonczonego wymiaru
o wspoétczynnikach z pierécienia z dzieleniem. Przedstawiamy tez petny opis
izomorfizméw i automorfizmoéw zachowujacych relacje potaczalnosci i réwno-
legtosci na prostej rzutowej nad dowolnym pierscieniem potprymarnym.
Rozdzial czwarty dotyczy graféw potaczalnosci punktéw prostych rzutowych
nad pierécieniami skonczonymi. Ich opis opieramy na charakterystyce grafow
potaczalnosci G(R, A), gdzie pierscienie R sa pierscieniami macierzy M,,(q)
o wspotezynnikach w ciatach skonczonych rzedu ¢, jak rowniez pierécieniami
nierozktadalnymi, ktérych rzedy sa potegami liczb pierwszych. W pierwszym
przypadku podajemy opis klik maksymalnych grafu, w szczegdlnosci podziaty
zbioru wierzchotkéw grafu na sume wierzchotkowo roztacznych klik maksy-
malnych dla pierscienia macierzy M(2). Klasyfikujemy grafy potaczalnosci
punktéw prostych rzutowych nad pierscieniami nierozktadalnymi rzedu p™
dla dowolnej liczby pierwszej p i dowolnej liczby naturalnej n < 5.

Rozdziat piaty zawiera wyniki dotyczace wolnych podmodutow cyklicznych.
Dowodzimy, ze w przypadku pierécieni potprostych oraz skonczonych pier-
Scieni przemiennych wszystkie wolne podmoduty cykliczne tworzg prosta
rzutowa. Wykazujemy tez, ze wolne podmoduty cykliczne modutu nad pier-
Scieniem macierzy dolnotrojkatnych 3 x 3 o wspotezynnikach z ciata prze-
miennego leza w pieciu orbitach dziatania petnej grupy liniowej nad tym
pierscieniem. Cztery z nich sa zbiorami wolnych podmodutéw cyklicznych
generowanych przez pary oddalone. Badanie pierscieni, dla ktorych istnieja
nieunimodularne wolne podmoduty cykliczne sprowadzamy do badania pier-
Scieni nierozktadalnych, ktérych rzedy sa potegami liczb pierwszych. Pre-
zentujemy klasyfikacje wszystkich nierozktadalnych pierscieni rzedu p™ dla
dowolnej liczby pierwszej p i dowolnej liczby naturalnej n < 4, dla kto-
rych istnieja wolne podmoduty cykliczne generowane przez pary oddalone.

Stowa kluczowe: para dopuszczalna, para unimodularna, para oddalona,
wolny podmodut cykliczny, prosta rzutowa nad pierscieniem, Grassmannian,
relacja potgczalnosci, relacja réwnolegtosci, graf potaczalnosci

Klasyfikacja Tematyczna Pracy: 05C25, 05C50, 13M99, 16130, 51B99,
51C99, 51E25



