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STRESZCZENIE

Celem rozprawy bylto zbadanie wybranych wtasnosci klasy funkcji
analitycznych okreslonych w kole jednostkowym standardowo unormo-
wanych nazwanych wielomianowo prawie-wypuktymia.

Rozdzial pierwszy zawiera niezbedne definicje i twierdzenia uzywa-
ne w rozprawie. W podrozdziale 1.1 wprowadzone zostaly oznaczenia
mnogosciowe. Wybrane definicje i wlasnosci rodzin funkeji umieszczone
zostaly w podrozdziale 1.2. Z kolei podrozdzial 1.3 zawiera potrzebne
informacje o klasach funkcji analitycznych. Wybrane twierdzenia uzu-
petione zostaly dowodami.

W rozdziale drugim wprowadzone zostaly klasy funkcji wielomia-
nowo prawie-wypuktych i przedstawione zostaty ich podstawowe wta-
snosci. W szczegdlnosci, podrozdziat 2.1 zawiera definicje funkcji wielo-
mianowo prawie-wypuktych, zas ich podstawowe wtasnosci wraz z do-
wodami zawiera podrozdziat 2.2. Rys historyczny, w ktérym omowiono
zwiazki funkcji wielomianowo prawie-wypuktych z funkcjami prawie-
wypuktymi w sensie Kaplana, w szczegdlnosci z funkcjami wypuktymi
w ustalonym kierunku i z funkcjami o ograniczonym obrocie, przedsta-
wiony zostal w podrozdziale 2.3.

Rozdzial trzeci zawiera rozwazania o jednolistnosci funkcji wielo-
mianowo prawie-wypuktych. Jednolistno$¢ badana jest w oparciu o
zwigzki funkcji wielomianowo prawie-wypuktych z funkcjami prawie-
wypuktymi.

Tematem rozdziatu czwartego jest problem inkluzji miedzy klasami
funkcji wielomianowo prawie-wypuktych. W podrozdziale 4.1 wykaza-
no brak inkluzji miedzy dwoma takimi klasami, o ile sa one rdzne.
Konsekwencja tego twierdzenia jest zdefiniowanie promienia wzajem-
nej zaleznosci miedzy klasami funkcji wielomianowo prawie-wypuktych.
W podrozdziale 4.2 przedstawiona zostata pewna metoda rachunkowa
wyznaczenia takiego promienia.

Rozdzial piaty rozprawy poswiecony zostal przedstawieniu pewnych
zaleznosci i formut na wspotezynniki w rozwinieciu w szereg potegowy
funkcji wielomianowo prawie-wypuktych.

W rozdziale széstym, ostatnim w rozprawie, badany jest funkcjo-
nat Fekete-Szego dla dwoch szcezegdlnych klas funkeji wielomianowo
prawie-wypuktych. W podrozdziale 6.1, ktory jest wprowadzeniem w
rozwazane zagadnienie, omOwiona zostata rowniez metoda Laguerre’a
wyznaczenia liczby zer wielomianu w ustalonym przedziale. Metoda ta
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stosowana jest dalej w rozwigzaniu problemu Fekete-Szego. W podroz-
dziale 6.2 rozwazana jest klasa funkcji wielomianowo prawie-wypuktych
zwiazanych z pewng funkcjg gwiazdzista zalezna od jednego parametru
rzeczywistego. W podrozdziale 6.3 rozwazana jest z kolei klasa funkcji
wielomianowo prawie-wypuktych zwigzanych z pewna funkcja wypu-
ktg zalezna od jednego parametru rzeczywistego. W obu przypadkach
wyznaczono oszacownie gérne funkcjonatu Fekete-Szego.

Stowa kluczowe: funkcje guiaZdziste, funkcje wypukle, funkcje Ca-
rathéodory’ego, funkcje Schwarza, funkcje prawie-wypukie, funkcje pra-
wie-wypukte wzgledem funkcyi gwiaZdzistej z argumentem o, funkcje
prawie-wypukte wzgledem funkcji gwiaZdzistej, funkcje prawie-wypukite
wzgledem funkcji wypuktej z argumentem 6, funkcje prawie-wypukie
wzgledem funkcji wypuklej, funkcje wypuklte w kierunku osi urojonej,
funkcje wypukte w kierunku osi rzeczywistej, funkcje wypukte w dodat-
nim kierunku osi rzeczywistej, funkcje o ograniczonym obrocie, funk-
cje wielomianowo prawie-wypukte wzgledem A z argumentem o, funk-
cje wielomianowo prawie-wypukie wzgledem A, funkcje wielomianowo
prawie-wypukte stopnia k z argumentem 0, funkcje wielomianowo pra-
wie-wypukte, funkcjonal Fekete-Szego, metoda Laguerre’a, problem pro-
mienia, wspotczynniki.



