
XII WARMI�SKO - MAZURSKIE ZAWODY

MATEMATYCZNE

SZKO�A PODSTAWOWA - ZADANIA Z ROZWI�ZANIAMI

1. Postanowiono posadzi¢ drzewka w równych odst¦pach wzdªu» parkowej alejki, od po-
cz¡tku do ko«ca, tak jak na planie

Zakupiono pewn¡ ilo±¢ drzew. Okazaªo si¦ »e je±li posadzi¢ je co trzy metry, to b¦dzie o
jedno drzewko za maªo. A je±li posadzi¢ je co cztery metry to b¦dzie o cztery drzewka za
du»o. Jak¡ dªugo±¢ ma alejka? Ile zakupiono drzewek?

Rozwi¡zanie. Oznaczmy przez x dªugo±¢ alejki parkowej. Wówczas, sadz¡c drzewka co
3 metry potrzebujemy ich 1

3
· x+ 1, natomiast sadz¡c co 4 metry potrzebujemy 1

4
· x+ 1

drzewek. Poniewa» w pierwszym przypadku mamy o 1 drzewko za maªo, a w drugim o 4
drzewka za du»o, to prawdziwe jest równanie

1

3
· x+ 1− 1 =

1

4
· x+ 1 + 4

Rozwi¡»my je:

1

3
· x =

1

4
· x+ 5

1

3
· x− 1

4
· x = 5

4

12
· x− 3

12
· x = 5

1

12
· x = 5

x = 60

Obliczmy teraz, ile zakupiono drzewek:

60

3
+ 1− 1 = 20

Odpowied¹: Alejka ma 60 m dªugo±ci. Kupiono 20 drzewek.

2. Krawcowa ma do dyspozycji prostok¡tny kawaªek pªótna o wymiarach 224 cm x 288 cm.
Zlecono jej uszycie mo»liwie najwi¦kszych (o najdªu»szym boku), jednakowych chust,
ka»da w ksztaªcie kwadratu, którego dªugo±¢ boku b¦dzie wyra»ona liczb¡ naturaln¡. Ile
takich chust jest w stanie uszy¢ krawcowa z powierzonego jej materiaªu, zakªadaj¡c, »e

1



nie pozostan¡ jej »adne resztki materiaªu?

Rozwi¡zanie. Znajd¹my najpierw najwi¦kszy wspólny dzielnik liczb 224 i 288:

224 2
112 2
56 2
28 2
14 2
7 7
1

288 2
144 2
72 2
36 2
18 2
9 3
3 3
1

Z powy»szych rozkªadów wida¢, »e NWD(224, 288) = 25 = 32. Poniewa» 224 : 32 = 7,
oraz 288 : 32 = 9, to z powierzonego materiaªu mo»na uszy¢ 63 chusty, bo 7 · 9 = 63.
Odpowied¹: Z powierzonego materiaªu krawcowa mo»e uszy¢ 63 kwadratowe chusty.

3. Poni»sz¡ tabel¦ nale»y uzupeªni¢ liczbami naturalnymi, tak »eby otrzyma¢ tabel¦ o nast¦-
puj¡cej wªasno±ci: w ka»dym wierszu i w ka»dej kolumnie mamy staªe ró»nice pomi¦dzy
kolejnymi liczbami. Te ró»nice s¡ staªe w wierszu, lub kolumnie, ale nie musz¡ by¢ ta-
kie same dla ró»nych wierszy lub kolumn. Na przykªad w pierwszej kolumnie mamy:
4− 1 = 3, 7− 4 = 3, 10− 7 = 3. W pierwszej kolumnie staªa ró»nica to 3. Pami¦taj, »e
w innych wierszach i kolumnach staªa ró»nica nie musi by¢ 3, mo»e by¢ zupeªnie inna.
Rozpocznij od znalezienia warto±ci x.

1

4 25

7 x

10 36

Rozwi¡zanie.

• Wprowadzamy pomocnicze oznaczenia, m oraz n, w czwartym wierszu tabeli

1

4 25

7 x

10 m 36 n
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• Poniewa» 10 oraz 36 s¡, odpowiednio, pierwsz¡ i trzeci¡ liczb¡ w czwartym wierszu,
oraz ich ró»nica 36− 10 = 26, wi¦c staªa dodana do jednej liczby, po to aby otrzyma¢
liczb¦ kolejn¡ w wierszu czwartym, jest równa 26

2
, czyli 13. Zatem

m = 10 + 13 = 23 oraz n = 36 + 13 = 49

1

4 25

7 x

10 23 36 49

• W czwartej kolumnie, 25 oraz 49 s¡, odpowiednio, drug¡ oraz czwart¡ liczb¡. Po-
niewa» ich ró»nica ró»nica 49− 25 = 24, wi¦c staªa dodana do jednej liczby, po to
aby otrzyma¢ kolejn¡ liczb¦ w czwartej kolumnie, jest równa 24

2
, czyli 12. Zatem

x = 25 + 12 = 37

1

4 25

7 37

10 23 36 49

• Uzupeªniamy drugi wiersz tabeli

1

4 11 18 25
7 37

10 23 36 49

• Uzupeªniamy trzeci wiersz tabeli

1

4 11 18 25
7 17 27 37
10 23 36 49

• Uzupeªniamy drug¡ kolumn¦ tabeli

1 5

4 11 18 25
7 17 27 37
10 23 36 49

• Uzupeªniamy pierwszy wiersz tabeli

1 5 9 13
4 11 18 25
7 17 27 37
10 23 36 49
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Odpowied¹: a) x = 37, b)

1 5 9 13
4 11 18 25
7 17 27 37
10 23 36 49

4. Grze± postanowiª, »e cz¦±¢ póªek w swoim nowym regale przeznaczy na ksi¡»ki i na ka»dej
póªce ustawi t¦ sam¡ liczb¦ ksi¡»ek. Gdy zacz¡ª ustawia¢ po 12 ksi¡»ek na jednej póªce,
okazaªo si¦, »e zostaªa mu jedna ksi¡»ka. Podobnie, gdy ustawiaª po 16 ksi¡»ek, równie»
zostaªa mu jedna ksi¡»ka. Wiedz¡c, »e wszystkich ustawianych ksi¡»ek byªo mniej ni» 50,
ustal dokªadn¡ ich liczb¦.

Rozwi¡zanie. Wypiszmy najpierw wszystkie wielokrotno±ci 12 mniejsze od 50

12 24 36 48

oraz wszystkie wielokrotno±ci 16 mniejsze od 50.

16 32 48

Wida¢, »e najmniejsz¡ wspóln¡ wielokrotno±ci¡ liczb 12 i 16 jest 48.
St¡d wiedz¡c, »e Grzesiowi za ka»dym razem zostawaªa jedna ksi¡»ka, wiemy ju», »e ma
on 49 ksi¡»ek.
Odpowied¹: Grze± ma 49 ksi¡»ek.

5. Jaka jest miara k¡ta α na poni»szym rysunku?
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Rozwi¡zanie.

• Przedªu»amy jedno z ramion k¡ta o mierze α

• Wprowadzamy pomocnicze oznaczenia punktów A, B, C, D, E
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• Poniewa» suma k¡tów przylegªych jest k¡tem póªpeªnym, wi¦c

|∠BAC| = 180◦ − 140◦ = 40◦ .

• K¡t rozwarty o wierzchoªku B ma miar¦ 140◦. Zatem ∠ABC, jako k¡t przylegªy,
ma miar¦

|∠ABC| = 180◦ − 140◦ = 40◦ .
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• Miara k¡ta ∠CDE, jako przylegªego do k¡ta rozwartego o wierzchoªku D, jest równa

|∠CDE| = 180◦ − 140◦ = 40◦ .

• Poniewa» suma k¡tów wewn¦trznych trójk¡ta ABC jest równa 180◦, wi¦c

|∠ACB|+ 40◦ + 40◦ = 180◦ .

Wynika st¡d, »e
|∠ACB| = 180◦ − 80◦ = 100◦ .
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• Poniewa» k¡ty: ∠ACB oraz ∠ECD s¡ przylegªe, wi¦c

|∠ECD|+ 100◦ = 180◦ .

St¡d
|∠ECD| = 180◦ − 100◦ = 80◦ .

• Korzystaj¡c z tego, »e suma k¡tów wewn¦trznych trójk¡ta ECD jest równa 180◦,
otrzymujemy

α + 40◦ + 80◦ = 180◦ ,

czyli
α = 180◦ − 40◦ − 80◦ .

Zatem
α = 60◦ .

Odpowied¹: Miara k¡ta α jest równa 60◦
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