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Szkoªa podstawowa

ROZWI�ZANIA ZADA�

Zadanie 1.

Opisz, jak rozªo»y¢ 121 jabªek w 15 wiadrach tak, aby w ka»dym wiadrze
byªa inna liczba jabªek i nie byªo pustych wiader.

Rozwi¡zanie:

Ogrodnik mo»e na przykªad umie±ci¢ w pierwszym wiadrze 1 jabªko, w drugim
2 jabªka, w trzecim 3 jabªka, ..., w trzynastym 13 jabªek, w czternastym 14
jabªek,a w ostatnim wiadrze 16 jabªek. Sytuacj¦ t¦ obrazuje poni»szy rysunek:

Zadanie 2.

Ponumeruj wierzchoªki sze±cianu liczbami od 1 do 8 tak, aby suma numerów
wierzchoªków ka»dej ±ciany byªa taka sama.

Rozwi¡zanie:

Wierzchoªki sze±cianu trzeba ponumerowa¢ tak, aby suma numerów wierzchoª-
ków ka»dej ±ciany wynosiªa 18. Mo»na to zrobi¢ w nast¦puj¡cy sposób:
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Zadanie 3.

Uzasadnij, »e liczba naturalna

a = 11 . . . 1︸ ︷︷ ︸
14

22 . . . 2︸ ︷︷ ︸
7

11 . . . 1︸ ︷︷ ︸
14

+6

jest liczb¡ zªo»on¡.

Wskazówka:
Liczba zªo»ona to liczba, która ma dzielnik ró»ny od 1 i samej siebie.

Rozwi¡zanie:

Niech
a = 11 . . . 1︸ ︷︷ ︸

14

22 . . . 2︸ ︷︷ ︸
7

11 . . . 1︸ ︷︷ ︸
14

Suma cyfr liczby a wynosi 42 = 3 · 14. Zatem liczba a jest podzielna przez 3,
zgodnie ze znan¡ zasad¡ podzielno±ci: Liczba naturalna jest podzielna przez trzy

wtedy i tylko wtedy, gdy suma jej cyfr jest podzielna przez 3. Dlatego te» nasza
liczba a + 6 jest podzielna przez 3. Jednak - jak ªatwo zauwa»y¢ - tylko 3 jest
dodatni¡ liczb¡ podziel¡ przez 3 nieb¦d¡c¡ liczb¡ zªo»on¡ (jest to oczywi±cie
liczba pierwsza). Poniewa» jednak a + 6 > 3, wi¦c nasza liczba jest zªo»ona.

Zadanie 4.

Dwie ±wiece - »óªta i biaªa - maj¡ ró»ne dªugo±ci i ró»ne grubo±ci. �wieca
»óªta spala si¦ w ci¡gu siedmiu godzin, a biaªa w ci¡gu jedenastu godzin. Oby-
dwie ±wiece pal¡ si¦ jednostajnie.
�wiece zapalono w tej samej chwili i po trzech godzinach okazaªo si¦, »e ich
niewypalone cz¦±ci s¡ równej dªugo±ci. Która ±wieca byªa na pocz¡tku dªu»sza?
Ile razy?

Wskazówka:
�wieca spala si¦ jednostajnie, je±li w pierwszej minucie skróci si¦ o tyle samo

co w drugiej i ka»dej nast¦pnej minucie.

Rozwi¡zanie:

Wprowadzamy oznaczenia:

x -pocz¡tkowa dªugo±¢ biaªej ±wiecy y -pocz¡tkowa dªugo±¢ ±wiecy »óªtej

Poniewa» ka»da ±wieca pali si¦ jednostajnie, wi¦c po trzech godzinach wypali si¦
3
11 dªugo±ci biaªej ±wiecy i 3

7 dªugo±ci zóªtej. Tym samym pozostanie 8
11 dªugo±ci

biaªej ±wiecy i 4
7 »óªtej.

Z warunków zadania wiemy, »e cz¦±ci ±wiec, które pozostan¡ po tym czasie s¡
sobie równe:

8
11

x =
4
7
y,

a st¡d
y

x
=

14
11

.

Zatem ±wieca »óªta jest dªu»sza 14
11 razy.
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Zadanie 5.

Na poni»szym rysunku przedstawiony jest dwunastok¡t foremny. Jaka jest
miara k¡ta α? Odpowied¹ uzasadnij.

Rozwi¡zanie:

Je±li do dwunastok¡ta przedstawionego w zadaniu dorysujemy odpowiednio
cztery odcinki, to powstanie trójk¡t równoboczny z wpisanym dwunastok¡tem
foremnym.

Jednak miara k¡ta wewn¦trznego w trójk¡cie równobocznym wynosi zawsze 60◦,
st¡d

α = 60◦
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