IV  WARMIŃSKO-MAZURSKIE  ZAWODY  MATEMATYCZNE

Olsztyn, 17 maja 2006

Kategoria: liceum
Czas trwania: 120 min

Punktacja: każde zadanie 5 pkt

Zadanie1. 

Określić funkcję 
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, jeżeli dla wszystkich rzeczywistych wartości x, dla których funkcja ta jest określona zachodzi równość:
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Zadanie 2.
Niech A będzie 101-elementowym podzbiorem zbioru liczb naturalnych. Udowodnij, że istnieją dwie liczby należące do A takie, że ich różnica dzieli się przez 100.

Zadanie 3.

Dana jest tablica liczb naturalnych zwana tablicą Pitagorasa:
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Oblicz n wiedząc, że suma wszystkich liczb tablicy jest równa 36100.

Zadanie 4.

Pewna poczta dysponuje jedynie znaczkami za 5 i 9 groszy, w dowolnej ilości. Wykaż, że jeżeli koszt przesyłki wynosi co najmniej 32 grosze, to można ją ofrankować (nie przepłacając) wykorzystując tylko dostępne znaczki.

Zadanie 5.

W prawidłowym ostrosłupie trójkątnym krawędź boczna jest dwa razy dłuższa od krawędzi podstawy, której długość wynosi a. Oblicz minimalne pole przekroju tego ostrosłupa płaszczyzną zawierającą jedną z krawędzi podstawy i przecinającą krawędź boczną znajdującą się naprzeciwko. 
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