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III  Warmińsko-Mazurskie Zawody Matematyczne

(szkoła średnia)

Zadanie 1

Wykazać, że istnieją takie liczby niewymierne a i b, że liczba 
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a

 jest wymierna wykorzystując niewymierność 
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 i elementarne własności potęg.

Zadanie 2 

Wykazać, że  
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  jest liczbą całkowitą podzielną przez 2.
Zadanie 3

Na czworokącie ABCD można opisać okrąg. Punkty PQRS  są rzutami prostokątnymi punktu przecięcia przekątnych na proste zawierające kolejne boki. Udowodnić, że w czworokąt PQRS można wpisać okrąg.

Zadanie 4

Funkcja f określona na zbiorze liczb rzeczywistych i przyjmująca wartości nieujemne spełnia dla wszystkich rzeczywistych x i y warunek
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Wykazać, że f(x)=0 dla każdego rzeczywistego x.
Zadanie 5

Przez punkt P leżący wewnątrz kuli K prowadzimy trzy proste parami prostopadłe. Wyznaczają one trzy cięciwy kuli K. Dowieść, że suma kwadratów długości tych cięciw nie zależy od wyboru prostych.
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