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Zadanie 1.

W pewnej szkole, poczawszy od 2010 roku, organizowane sa: co dwa lata turniej koszykowki, co trzy
lata turniej siatkowki, a co pie¢ lat turniej pitki noznej. W ktorym roku, przed uptywem 2099 roku, od-
beda sie po raz ostatni jednoczesnie wszystkie trzy imprezy?

Rozwigzane.

e Turniej koszykowki odbywa sie co 2 lata

e Turniej siatkowki odbywa si¢ co 3 lata

e Turniej pitki noznej odbywa sie co 5 lat

e Wszystkie turnieje odbywaja sie po raz pierwszy w 2010 roku

e Wszystkie trzy imprezy po raz kolejny odbeda si¢ jednoczesnie po uptywie lat, ktorych liczba jest
wielokrotnoscia jednoczesnie liczb: 2,31 5. Najwczesniejsza impreza odbedzie sie po NWW (2,3,5) =
30 latach, tzn. w 2040 roku.

e Kolejne lata jednoczesnego przeprowadzenia trzech turniejow: 2070, 2100, 2130, itd.

e Wszystkie trzy imprezy odbeda sie jednoczednie, po raz ostatni przed uptywem 2099 roku, w 2070
roku.

Zadanie 2.

Prostokat ABC'D tworzy pie¢ mniejszych, identycznych prostokatow takich, jak na ponizszym rysunku.
Obliczy¢ obwod prostokata ABCD, jesli jego pole jest réwne 6750 cm?,




Rozwigzanie.
Niech a i b oznaczaja dlugosci, odpowiednio, krotszego i dluzszego boku mniejszego prostokata. Po-
niewaz pole prostokata ABC'D jest réwne sumie pol pieciu, identycznych, mniejszych prostokatéow, wiec

pole jednego mniejszego prostokata jest réwne, w cm?,

% - 6750 = 1350.
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Zatem
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skad wynika, ze



a=30 oraz b:g-30:45.

Obwod prostokata ABCD, w centymetrach, jest rowny

da+4b=5-3044-45 = 150 + 180 = 330.

Zadanie 3.

Janek przeczytal ksiazke liczaca 200 stron. Oldéwkiem zaznaczal numery kazdej nieparzystej strony. Dodat
cyfry wszystkich zaznaczonych liczb. Jaks sume otrzymal?

Rozwigzanie.

Ksiazka liczaca 200 stron ma 100 stron o numerach nieparzystych.

szych 100 nieparzystych liczb naturalnych.

e Suma cyfr w rzedzie jednodci:

1
2
3.
4
5

. cyfra 1 pojawia sie w rzedzie jednosci 20 razy w liczbach: 1, 11, 21,...,91,
. cyfra 3 pojawia sie w rzedzie jednosci 20 razy w liczbach: 3, 13, 23,...,93,

cyfra 5 pojawia sie w rzedzie jednosci 20 razy w liczbach: 5, 15, 25,...,95,
. cyfra 7 pojawia sie w rzedzie jednosci 20 razy w liczbach: 7, 17, 27,...,97,
. cyfra 9 pojawia sie w rzedzie jednosci 20 razy w liczbach: 9, 19, 29,...,99,

101, 111, 121, ...
103, 113, 123, ...
105, 115, 125, ...
107, 117, 127, . ..
109, 119, 129, ...

Zatem suma cyfr w rzedzie jednosci we wszystkich rozwazanych liczbach jest rowna

2001+20-3+20-5+20-7+20-9 = 500.

e Suma cyfr w rzedzie dziesiatek:

cyfra 0 pojawia sie w rzedzie dziesiatek 5 razy w liczbach: 101, 103, 105,

107, 109,

Nalezy zatem znalez¢ sume cyfr pierw-

,191,
,193,
,195,
,197,
,199.

cyfra 1 pojawia sie w rzedzie dziesigtek 10 razy w liczbach: 11, 13, 15, 17, 19 oraz w liczbach

111, 113, 115, 117, 119,

cyfra 2 pojawia sie w rzedzie dziesiatek 10 razy w liczbach: 21, 23, 25, 27, 29 oraz w liczbach

121, 123, 125, 127, 129,

cyfra 3 pojawia sie w rzedzie dziesiatek 10 razy w liczbach: 31, 33, 35, 37, 39 oraz w liczbach

131, 133, 135, 137, 139,

cyfra 9 pojawia sie w rzedzie dziesigtek 10 razy w liczbach: 91, 93, 95, 97, 99 oraz w liczbach

191, 193, 195, 197, 199.



Zatem suma cyfr w rzedzie dziesigtek we wszystkich rozwazanych liczbach jest réwna

5-0+10-1+10-24+10-34+10-4+10-5+10-6+10-74+10-8+10-9 = 10+20+30+40+50+60+70+80+90 = 450.

e Suma cyfr w rzedzie setek:

— cyfra 1 pojawia sie w rzedzie setek we wszystkich liczbach trzycyfrowych, tzn. 50 razy w
liczbach: 101, 103, 105, 107, 109,...,191, 193, 195, 197, 199.

Zatem suma cyfr w rzedzie setek we wszystkich rozwazanych liczbach jest rowna

90 -1 = 50.

Suma cyfr wszystkich rozwazanych liczb, tzn. suma cyfr wszystkich numeréw stron zaznaczonych w
ksiazce przez Janka jest rowna:
500 + 450 + 50 = 1000.

Zadanie 4.

Wewnatrz osmiokata foremnego ABCDEFGH obrano punkt I w taki sposob, ze trojkat ABI jest row-
noboczny. Oblicz miare kata wypuktego BIH.

Rozwigzanie.

e Obliczenie miary kata wewnetrznego o$miokata foremnego.

— O$miokat mozna podzieli¢ na 8 trojkatéow réwnoramiennych - dwa wierzchotki kazdego tojkata
sa sasiednimi wierzchotkami o$miokata, zas trzeci wierzchotek jest srodkiem o$miokata.

— Suma miar wszystkich osmiu katow wewnetrznych trojkatow o wierzchotku O jest rowna 360°.

— Kazdy z katow trojkatow o wierzchotku O ma miare
360° : 8 = 45°.
— Miara a kata ZABO jest réwna

1 1
—(180° — 45°) = =135° = 67, 5°.
2( ) 2 Y



— Kat wewnetrzny o$miokata ma miare
2-67,5° = 135"
e Ustalenie polozenia punktu 7.

— Kat wewnetrzny kazdego z o$miu identycznych trojkatow o wierzchotku O ma miare 45°,

F

— Kazdy z katow trojkata rownobocznego ma miare 60°,

— Zatem punkt I znajduje sie wewnatrz trojkata AABO.

e Obliczenie miary kata wypuktego Z/BIH



— Miara kazdego kata wewnetrznego AABI jest rowna 60°.

— Trojkat AHAI jest rownoramienny: dtugo$é boku HA jest rowna dlugosci boku AI. Wynika
stad, ze ZHAI ma miare réwna réznicy miar kata wewnetrznego osSmiokgta oraz miary kata
wewnetrznego trojkata AABI, tzn.

135° — 60° = 75°.

— Miara kata ZHIA jest réowna

1
5 (1807 —75°) = 52,5°.

— Kat wypukty ZBIH ma miare rowng sumie miar ZAIB oraz ZHIA, czyli

52,5° 4 60° = 112, 5°.

Zadanie 5.

Liczby w I i II rzedzie wypisano wedlug tej samej reguly. Nastepnie zakryto druga, trzecia i czwarta
liczbe w II rzedzie. Znajdz brakujace liczby:

I rzad 3 4 7 11 18
Mrzad S | | [ ][] 52



Rozwigzanie.

e Ustalenie reguty zapisu liczb:

Zauwazmy, ze w [ rzedzie trzecia liczba jest suma pierwszej i drugiej, czwarta jest suma drugiej i
trzeciej, a pigta jest suma trzeciej i czwartej.

e Wyznaczenie zakrytych liczb w II rzedzie.

Oznaczmy druga liczbe przez a. Wéwcezas, zgodnie z reguta, mamy:

— trzecia liczba : 8 + a,
— czwarta liczba : a +8 4+ a = 2a + 8,
— piata liczba : 8 +a + 2a + 8 = 16 + 3a.

Poniewaz pigta liczba jest rowna 52, wiec
16 + 3a = 52.
Wynika stad, ze a = 12. Zatem

IT rzad 8 12 20 32 52



